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摘 ， 要 :利用 初等 方法 .解析 方法 和 高 斯 取 整 画 数 的 性 质 ,研究 了 广义 Smarandache 和 画 数 AS C: , 罗 ,&) 的 均值 性 质 ， 
给 出 一 个 有 趣 的 渐 近 公式 . 
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对 于 任意 正 整数 ”及 给 定 的 整数 & > 1,M. Bencze 鲁 定义 了 2 个 如 下 Smarandache 和 本 数 S(z,R) 及 
AS(2,R) : 


SS (0 ,R ) 一 >， (0 一 有 AT)，, AS(2 ,RD) 一 >， [7 一 |. 


| xz 一 训 | 一 ? | 2 一 尼 | 一 2 
1 一 0,1,2，… 1 一 0，1, 2 


文献 L1-2] 利 用 初等 方法 及 取 整 本 数 的 性 质 研 究 了 包含 S (2 ,) 及 AS(G) Dirichlet 级 数 计 算 问 题 ,并 给 
出 了 具体 的 计算 公式 .文献 [3] 研究 了 Smarandache 和 本 数 S( ,) 及 AS(z,R) 的 均值 分 布 ,得 到 了 许多 
重要 的 结论 : 


开 
50 (1 2 jz 开关 CA 


7 有 2 DR 人 
其 中 |Rz) | 入 全 十 


和 3 1 7 二 (一 178 
忆 4Som 抱 于 | 十 一 光一 xz 和 十 Ri(z)， 
7 有 ” 7R 人 并 由 
其 让 | 半 R 届 | 二 


[ 宇 | 
文献 [4] 将 Smarandache 和 画 数 SG) 做 了 推广 ,SR) 一 >， 0 一 如)， 并 给 出 如 下 均 


z 一 0 
值 公式 : 


2Z3 213 1 | 1 尺 710 3R 770 2 
二 | 本 | | | | :| 
之 /SC mm) 认 十 本 (去 ) > | (5 | 上 天 二 项 本 2 上 民 CzR)， 
司 


尺 “ 尺 Cs E 
[二 浊 3 表示 高 斯 取 整 画 数 , 即 [Lz] 表示 不 大 于 xz 的 最 大 整数 . 


笔者 定义 了 一 个 新 的 Smarandache 和 画 数 AS (2 ,2 ,R) : 设 2,& 二 1 是 2 个 整数 ,m 二 0 是 任意 一 个 
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其 中 |RCz,) | 去 


x 收 稿 日 期 :2011-12-20 
基金 项 目 :国家 自然 科学 基金 资助 项 目 (11071194) ;陕西 省 自然 科学 基金 资助 项 目 (SJO08A28) 
作者 简介 : 黄 ， 炜 (1961-), 男 ,陕西 岐山 人 ,宝鸡 职业 技术 学 院 基 础 部 教授 ,硕士 ,主要 从 事 数论 及 特殊 本 数 研究 . 


8 吉首 大 学 学 报 ( 自 然 科 学 版 ) 第 33 耸 


给 定 的 非 负 整数 , 则 广义 Smarandache 和 本 数 AS (2 ,72,) 定义 为 AS (CO ,7 ,R) 一 [7 一 姑 |. 
例如 ， 


| 十 |7 一 4| 十 |7 一 6| 十 17 一 8 上 十 |7 一 10| 
17 一 12| 十 17 一 14| 十 17 一 16| 王 41， 

A4S(7,3,2) 王 |7| 十 |7 一 2| 十 17 一 4| 二 17 一 6| 十 |7 一 8 二 17 一 10|=20， 
A4S(9,6,3) 王 |9| 十 19 一 3| 二 19 一 6| 十 19 一 9| 二 19 一 12| 二 19 一 15| 王 27， 
AS(15,5,4) 一 |15| 十 115 一 4| 十 115 一 8| 二 115 一 12| 十 |15 一 16| 十 |15 一 20|= 一 42. 

AS ,R) 可 以 反映 正 整数 ”在 & 的 倍数 数列 中 的 绝对 分 布 性 质 . 

另外 ,在 数列 (AS (2 ,7m,) } 中 , 正 整数 72,R 满足 什么 条 件 时 ,AS (2 ,7 ,) 一 ,能 否 刻 画 出 这 类 
整数 的 特征 ,这些 都 是 有 意义 的 研究 内 容 . 

定理 1 设 &>1 太 过 0 为 2 个 给 定 的 整数 ,那么 对 任意 整数 zx 之 1, 渐 近 公式 


AS(7,9,2) 一 |7| 十 |7 一 2 


和 3 区 2 
汪 e , 凶 ) ， 


5&2 大 和 3R 1 1 
其 中 |RGz,R) | 去 | 约 | (2 | | 给 六 


厂 7]0 本 


12 4 2 4 2 2 12R 

证 明 ”证明 中 使 用 的 解析 数论 和 初等 数论 知识 可 参见 文献 L5-7]. 首先 用 高 斯 取 整 丁 数 对 画 数 

4S(z,7m,R) 进 行 简化 , 表示 成 易于 求 和 的 形式 . 注意 到 高 斯 取 整 画 数 Lz]=>z 一 {(z),， 于 是 本 数 

AS( 77,R) 可 表示 为 
攻 吉 加 人 

AS (2 710,R) 一 >， | 一 好 | 一 >， 一 司 | 十 >， 7 一 好 | 一 7 Ha 全 二 | 全 | (| 三 1 

1 一 0 1 一 0 二 | 芝 | 


人 


7 十 ?1 十 R72 十 Ra 7 7 1 7 本 M 十 2 和 ja 十 7 和 
了 | 吊 .| 攻 几 ， 民 ，， | ， 本 
其 中 (Z) = 一 [zj], 表 示 > 的 分 数 部 分 ,0 入 (4z) 到 1. 

对 任意 整数 过 之 1, 对 (1) 式 的 第 一 部 分 求 和 ,并 应 用 Euler 求 和 公式 ,得 

\、 7 十 12 十 &R7a 寺 R7 we 7 十 2 
混 本 0 (2) 

对 (1) 式 的 第 二 三 部 分 求 和 并 注意 到 估计 式 0 < 人 | 世 | 一 人 | 宇 | 二 全, 有 
7 7 1 尺 

习作 。 二 风 | 民 (3) 


设 工 一 | 这 |+r0 委 ” 志 &, 于 是 对 (1) 式 的 第 四 部 分 求 和 ,并 注意 到 当 ”通过 模 & 的 完全 剩余 系 时 ， 
妈 十 2 也 通过 模 & 的 完全 剩余 系 , 于 是 由 分 数 部 分 画 数 {z }) 的 性 质 ,可 得 
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其 中 |Ri ze) | 去 人 | 2 台 二 < 和 的 


对 (1) 式 的 第 五 部 分 求 和 ,并 注意 到 完全 剩余 系 及 分 数 部 分 画 数 {z }) 的 性 质 ,可 得 


尺 十 1 ” 十 21” 十 212? 十 7212 
2 | | 二 | 上 全 )- 
人 5 全 | 二 ss 4[ 守 ] <ess 

RATzseriN 2 7 十 212? [zl 一 1) (2 一 1) 
人 2 瑟 | 吧 导 6 


这 人 3 二 十 Ri) ， 


] 
其 中 |Rs (zk) | 去 人) 二 入 


结合 估计 式 (2) 至 (5) 及 恒等式 (1) ,立刻 得 到 定理 1 中 的 渐 近 公式 , 即 定理 1 得 证 . 
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On the Mean Value of Generalized Smarandache Summands Function 
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Abstract:The main purpose of this paper is using the elementary method,analytic method and the prop- 
etties of the Gauss function to study the mean value properties of AS (2 ,7 ,R) ,and give an interesting 
asymptotic formula for it. 
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